
V Ìàòåìàòè÷åñêèé �åñòèâàëü �Çîëîòîå ðóíî� 5�11 èþíÿ 2012 ã

6 êëàññ. Êîìáèíàòîðèêà � 2

1. Ó Âèííè-Ïóõà åñòü 50 âîçäóøíûõ øàðèêîâ, êàæäûé èç êîòîðûõ

áåëûé, ñèíèé èëè êðàñíûé. Áåëûõ øàðèêîâ â 11 ðàç áîëüøå ÷åì ñèíèõ,

à êðàñíûõ øàðèêîâ áîëüøå, ÷åì ñèíèõ, íî ìåíüøå, ÷åì áåëûõ. Ñêîëüêî

ó Âèííè-Ïóõà êðàñíûõ øàðèêîâ?

2. Â êëàññå 15 ìàëü÷èêîâ è 15 äåâî÷åê. Èçâåñòíî, ÷òî ñðåäíèé ðîñò

øåñòè ëþáûõ ìàëü÷èêîâ áîëüøå ñðåäíåãî ðîñòà øåñòè ëþáûõ äåâî÷åê.

Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî âûáðàòü äëÿ òàíöà 10 ìàëü÷èêîâ è 10 äåâî÷åê,

÷òîáû îíè ðàçáèëèñü íà ïàðû, â êîòîðûõ ìàëü÷èê âûøå äåâî÷êè.

3. Ïîäñëîâî � ýòî íàáîð áóêâ â äàííîì ñëîâå, íå îáÿçàòåëüíî ñòîÿùèõ

ïîäðÿä, ÷èòàåìûé ñëåâà íàïðàâî (íàïðèìåð �ÊÎ�ÎÂÀ� ÿâëÿåòñÿ ïîä-

ñëîâîì â ñëîâå �ñÊÎ�ÎãîÂîðêÀ�). Äîêàæèòå, ÷òî ëþáîì ñëîâå äëèíû

300, ñîñòàâëåííîì òîëüêî èç áóêâ À è Á, ìîæíî âûäåëèòü äâà íåïåðå-

ñåêàþùèõñÿ îäèíàêîâûõ ïîäñëîâà äëèíû 100.

4. Íà äîñêå íàïèñàíî 20 íåíóëåâûõ öåëûõ ÷èñåë. Îêàçàëîñü, ÷òî äëÿ

ëþáûõ äâóõ ÷èñåë a, b, ãäå a < b, íàïèñàííûõ íà äîñêå, ìîæíî íàé-

òè íàïèñàííîå íà äîñêå ÷èñëî x, äëÿ êîòîðîãî a < −x < b. Ñêîëüêî

ïîëîæèòåëüíûõ ÷èñåë íàïèñàíî íà äîñêå?

5. Íà îêðóæíîñòè ñòîèò 128 òî÷åê, êàæäûå äâå òî÷êè ñîåäèíåíû îò-

ðåçêîì. Êàæäûé îòðåçîê ïîêðàøåí â ÷åðíûé èëè áåëûé öâåò. Äîêà-

æèòå, ÷òî ìîæíî ñòåðåòü ïî÷òè âñþ êàðòèíêó, îñòàâèâ òîëüêî 8 òî÷åê

è âñå îòðåçêè ìåæäó íèìè òàê, ÷òîáû íè ó êàêîé çàìêíóòîé ëîìàíîé

ñ âåðøèíàìè â ýòèõ òî÷êàõ ÷åðíûå è áåëûå îòðåçêè íå ÷åðåäîâàëèñü.

6. Â êëåòêàõ êâàäðàòà 100 × 100 ðàññòàâëåíû ïîëîæèòåëüíûå ÷èñëà.

Èçâåñòíî, ÷òî êàæäîå ÷èñëî ðàâíî ïîëóñóììå êàêèõ-òî äâóõ ÷èñåë,

ñîñåäíèõ ñ íèì ïî ñòîðîíå. Êàêîå íàèáîëüøåå êîëè÷åñòâî ðàçëè÷íûõ

÷èñåë ìîæåò áûòü â ýòîé ðàññòàíîâêå?

7. ×èñëà îò 1 äî 7 (êàæäîå ïî 2 ðàçà) ìîæíî ðàñïîëîæèòü â ñòðî÷êó

òàê, ÷òî äëÿ êàæäîãî k îò 1 äî 7 ìåæäó äâóìÿ ýêçåìïëÿðàìè ÷èñëà k

â ýòîé ñòðîêå ðàñïîëîæåíî ðîâíî k äðóãèõ ÷èñåë.

1 5 1 4 6 7 3 5 4 2 3 6 2 7

Äîêàæèòå, ÷òî ïîäîáíûì îáðàçîì ðàñïîëîæèòü ÷èñëà îò 1 äî 177 (òîæå

êàæäîå ïî 2 ðàçà) íå óäàñòñÿ.
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